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Introduccién.

Sea K /Qp un campo local.

K < K¢ < Ck — B,
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Introduccién.

Sea K /Qp un campo local.
K < K¢ < Ck — B,

Vo € G := Gal(K¥#/K)

K — K?8

N b

Kalg

{H < G| es cerrado} = [K*# : K] =: {K C M C K*8| M es campo}
(1)
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Introduccién.

Sea K /Qy un campo local.
K < K& < Ck — B,

Vo € G := Gal(K¥# /K)

K—— K« Cg

NN

Kalg — (CK

{H < G| es cerrado} = {M| M € [K*%2 : K]} (2)
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Introduccién.

Sea K /Qjp un campo local.
K < K*¢ < Ck — B,

Vo € G := Gal(K¥#/K)

K —— K8 « Cx — Bjp

N

alg +
K*¢ «—— Cxg —— By,
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Introduccién.

Sea K /Qjp un campo local.
K < K*¢ < Ck — B,

Vo € G := Gal(K¥#/K)

K —— K8 « Cx — Bjp

N

alg +
K*¢ «—— Cxg —— By,

VL € [K*%: K|, L — B,
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Introduccién.

Sea K /Qjp un campo local.
K < K*¢ < Ck — B,

Vo € G := Gal(K¥#/K)

K —— K8 « Cx — Bjp

N

alg +
K*¢ «—— Cxg —— By,

VL € [K*8: K], L — B,
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Introduccién.
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Algunos resultados previos

Proposicién 1.1 ([2])

=~ , — @
Si L € Ck no es perfectoide, entonces L = ]B;;R o

e Si L = K(p'/P™) entonces L no es denso.
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Algunos resultados previos

Proposicién 1.1 ([2])

+ GL

SiL C Cx no es perfectoide, entonces L = B AR

e Si L = K(p'/P™) entonces L no es denso.
H}(L,V/T) C H'(L,V/T), V € Repg, (Gk), L/K

Proposicién 1.2 ([3])

Sea V' de de-Rham (dim(B}, ® V)% = dim V), L es perfectoide
tal que L es denso en (B, /Fil"B,)“t. Ademds si V=0>" es
trivial, entonces

HYL,V/T)=HYL,V/T)
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Introduccién.
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Descenso

@ Descenso de Galois: Si L/K es de Galois, K = LG

@ Teoria de Sen ([4]): ' := Gal(Koo/K), Koo = (CGKOO
Repc, (G) = Repy_ (') = Repl?o\o T)
@ Fontaine ([1]): Ko[[t]] = B;RGKOO

Repgi (G) = Repg_ ) (I)
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podencia de Galois Desenso Representac

[ Jele}

Categoria de Representaciones

Sea C una categoria y G un grupo, definimos la categoria
Repc (G) :

Q (X,p) como p: G — Autc(X)

Q f:(X,p) = (Y,v) como

I~<

_F

b

Vg,VQEG.

)

Q
——
—

P

— Y

Luis Manuel Reyes de la Luz Instituto de matematicas UNAM

Correspondencia de Galois en anillos de periodos.



Objetos invariantes.
oceo
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Tea:

)
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Objetos invariantes.
oceo

Objetos invariantes

Tce: € — Repc(G)
X = (X,1x)

Todo morfismo de la forma p: (M, 1) — (X, u) satisface Vg € G

M
% X )
X " s X
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Introduccién Objetos invariantes. podencia de Galois

Objeto invariante

Definicién 2.2 (Subobjeto invariante)

Dado j1: G — Autc(X) una representacion, el subobjeto
invariante i: (X* 1) — (X, u), tal que para todo morfismo
f:(Y,1) — (X, u), entonces existe un tnico morfismo
1Y — X*H tal que

Xt e——s X

f:/
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Correspodencia de Galois
®00

La correspondencia

Consideremos (X, 1) una representacién de G.

v Sub(X) — Sub(Q)
[i:Y = X] —» Gy:={geG|i=pgo0i}

o: Sub(G) — Sub(X)
H — XH.=[:Xxrln 5 X]
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Correspodencia de Galois
®00

La correspondencia

Consideremos (X, 1) una representacién de G.

v Sub(X) — Sub(Q)
[i:Y = X] —» Gy:={geG|i=pgo0i}

o: Sub(G) — Sub(X)
H — XH.=[:Xxrln 5 X]

CL(G) = T(Sub(X)), Cl,(X) = B(Sub(G))
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La correspondencia

Teorema 3.1 (Teoria de Galois para representaciones)

Para cada representacion p: G — Autc(X) entonces son
anti-isomorfos como conjuntos parcialmente ordenados y reticulas

Cl,(G) = O, (X)

Mas aiin estas reticulas son acotadas:
Q@ Cl,(G) con elemento maximo G y elemento minimo ker p.
Q Cl,(X) con elemento maximo X y elemento minimo X©.
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Comportamiento de la Correspodencia

Proposicion 3.1

Sea F: | — Repc (G) denotemos F (i) := (X;, i), si el limite de
F es (X, p), entonces:

Clyu(X) = {lim XH| H € Sub(G)}

Proposicion 3.2

Sea F: C — D que preserva limites y fiel, entonces para cada
w: G — Autc(X) entonces

Clyp (F(X)) = {(F(XM)| X7 € ClL(X)} = Ol (X)
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Desenso
.

Descenso
Si H < G, entonces pyy: G — G/H

Fu: Repc(G) — Repc(G/H)
(X,p) = (XP fig)

Hp: Repc(G/H) — Repc(G)
(Y,v) — (Y,puov)

Luis Manuel Reyes de la Luz Instituto de matematicas UNAM

Correspondencia de Galois en anillos de periodos.



nvariantes © ydencia de Galois Desenso epresentaciones semilineales Referencias
fe ° 00 e}

Descenso
Si H < G, entonces pyy: G — G/H

Fu: Repc(G) — Repc(G/H)
(X,p) = (XP fig)

Hp: Repc(G/H) — Repc(G)
(Y,v) — (Y.puov)

Son validos:
Q (Fu,Hp) son adjuntos.
Q Hy: Repc (G/H) — Repc (G) es fiel y pleno
© XIGH = iy, (x¥in)
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Desenso Representaciones semilineales. Refe

1ccién Objetos invariantes "ol podencia de Galois

Representaciones no lineales.

Definicién 5.1

Sea M un R-médulo, una representacion semilineal de G en M es
un homomorfismo de grupos j: G — Autap(M) tal que para toda
ge G, re R, me M secumple:

g rm) = pyrisglrm)
Rep(Ru\HpH) (G/H) — Repr ) (G)
(Y,d) — (R®RMH Y,p®(5)

Rep(R,p) (G) - Rep(RMH,ﬁH) (G/H)
W) = (Wls, )
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variantes Correspodencia de Galois Desenso Representaciones semilineales. Refel

Cohomologia no abeliana

Definition 1 (Cohomologia no abeliana)

Sea M un G-grupo, definimos la cohomologia no abeliana como el
conjunto punteado

o {f G M| flgig2) = Fla0) (g Fe))}
HAG.M):= @) = @) o} '

@ Si R satisface la propiedad IBN, y S,,(R, p) es el conjunto de
las representaciones semilineales en R™, entonces:

HY(G,GLyp(R)) = Su(R, p),
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Aplicacién

Dado H < G tal que H'(H,GL,,,(R)) =0 para todan > 1,
entonces las siguientes categorias son equivalentes

Rep(R,p) (G)ff = Rep(RﬂlHyﬁH) (G/H)ff
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